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Jktaumtthsm tliieof«iitt ab HL Lagnni^ aiiie denuMwtnlioiM |»ropo«taiii. * 

1. 

M inim ridcri possit, et forlnssc lemerarinni , si quiit in materia inde a pritnis recenliorit 
Analyseo» teisporibus a plurimis mathemallcis tractata, ({iiani igitur iure oplimo decant»» 
tam <fic«rft licet, t«1 novi tpai rtjSt a^errc, Tel iu i«m< aiiingere, nt ae arta ^;isae videatar. 
bm Two iraGlloimm sinqiliclnn diaoriam It* ftra decanUrtimt ame Td*iiule paleC, qnod 
mathematici omnWt qui dc seiiernm recurrentium theoria, orniMit qoi do Calculi Integratis 
(^lcineiUi'! egentnf, etiam dc illis agere dcbiierunt. Sane iios qiioqne ista liirbn deteyTuisset, 
nLsi casu in ninims incidissel i ornmcnlalio IJl. T.iijrraiige, (jiiac in Aclis Acadciniac iio.slrnc 
Berolinemis a. 1792 — 1793 lcgiiur. Ibi cnim, duui ille formulas quasdain in Aclis ciiifidem 
Aicaiiamlaft a. 17T5 «b ipao ojddbilas retoaclatf cnriotam movlt qiMealioitcm de duamodi 
B f fcliowmi dmflidmii oxproMioDO iiiToMigaiida, ijmw eUi donomilariim iraGtlonmn aim|^- 
cium vcl duo toI plures inter se aequales CTadanlf ImmilMa manerct, ita ut ad spedem 
absnrdi, quae istis casibui^ -iLihiiascittir, dcclitiandam, non opu.s »il ad aualyticam coidiigere 
transformntioncm. Ipse ciusniodi expreshionem iu mediuu prorcit, (|uam ut directa quadam 
methodo demonstrenC, ioTitat geomelraa, cmn ipeo formnlae propositae non addidorit de- 
monsmiiamm. Unde in liia qnoq|iw non iUi omnia aboolnUk cme vidolMnitnr. Qood anlem 
dicoii boc eat. 

\% . 

. Flropoailam aliqaam fractionem^ • 

• ^ f X 

(X — a.) (X — «.). (X — a,) , . (X -r ' 

Amigffnmm»» fx fimctioiMm elomonll X inliignmi FaticiiMiam^) bniuMiiodi adieaMlia 

' •) T. EoL tKmk ad JUA iafe. lA. I. Op. L f & 9. 

^ ■■ ■ 1 
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uolum esl iu has resolvi posse Irucliuucs siuipliccs 
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Qiiia pobiio iletioiiifaMloro 

(x — a.) (x — flP,) (x — «,).. (X — «.) = yx; 

bcilc palet, fm» 

(«. — «J («. — «0 ..(«,— ««) = 9 («.) **) 

(«• — «.) («. — «3) • • («1 — «n) = («.) 

(«» — «.) («j — «J . . («, — ««) as 9* (»,) 

C^'rx — « , ) C«a — «.,) • • C«n — «»-0 at 9>' (a^ 
finctioiic.s illu$ MmpUcoii ila quoquc scrib«re Ucel 

f«. . f«, . . fgi . . f«n , 

(*-«.) v(«.) * («-«•) v'(«.) * (x-«,).v(«,) +-+(:x-«oy'w ' 

- - ■ , 3. 

- lam ubi ^alitAhim «,,«,,«,,..,«« «Uqnot AOqpudes nant, «xpresiioiiiim fp>'(«,)) 
1^'(«s)t • 't ^''('^) totfdun enui«scant, tolidem ihtctioiiiim ainpBcium 
ftt, f«; f«, fg» 

(x — «.) 9 («.) ' ('t — «.) y («a) ' (X — «,) y («a) ' • ■ (X ■- ««) y ' (a„) 

iii inlinitum abenitL Sdlieet tibi wit eu g. 



«1 s «g a «, e • ■ s 

Ubi fs iliiame ^pum (a — 1^** pulao Mcoidii^ qna ei»R hmtA» 

• 

U — «f) ^ — ••)(»—«*).• (« — SJ 
nr.uti ilici xtlct, i. c. fuuctio ritiunalb fs ioHfn ct frwM coiAila: faic t tww» ilha ilaflkcc gtamiaim friciSaafiii 

csptimiiul IX >puii:i illa laliunlrin. 

*•) Uic ct in tcquriiliKii^. Uuee 111. La.graii{c, brcviuti* canM ^oimiu = 7 Ui i — 7 

&e f"'»! «I ia fnam ^ v"*} ■■U «UM awlM* iiiliciliiBBt Tctmn fwfta dnigacad* ■iiiAMi tiiHiib«bimii.i 
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qiioruin valorem commuuem ponamus =: a : (lenoiuiiiuloi- (fx factorcm ^x — a)'^ coDUne- 
bil, qoo facloro (x — ff)" frncliones nasd constat simpliccs huiusmodi 

a 1i c \) 

(T^r-hy^ + (\ ~ u)™-! (x — rt)«-~5 (x — ^ ' 

nnde aiilcriu.s fraclionum simplicium schcma omniiio mnlntiir. Ciiin veio formnlae alicuins 
schcmn siippusiUouo (^uadnui pvorsus mulalui', per absurdi spccieiu id plerum^ue indicalur, 
•icuti lioc loco fractiones simpliccs 

in iii/lniliim abeunt; ita ul aut quae.Mio eo snppo.Mlioiic fad.T Jc intopro rclrarlnnda ail, 
aul ud analyticam li-ausforiuatiouciu conriigerc debeamus, qiia isla ah.surdi «pecies dcclinolur« 

Tam illi (jiiidcm numcrniores n. h, c, . . , p fadlo conudeniUoiift sfl^uenU invoiiiuiitur* 
6it ootm = (x — u)^ xjJK^ ita ut poui possit 

fJt ' V* (X — a)™ (X — «)»-* (X — «)*-' x — » 

fx 

Tatn erotiita fraclione propo.sila ad dignitates aseendentea qaantitalia (x — a), iicgnU- 

jrac, ^uae in illa ovuiutioue invciiiunli|r, quaulilalid (x — a) dignil»lcs, hac ipsac evadunl 
fracUoiMt ilnipliccs, ii} quas inciuixfantti: 



a 



b ^ . ■ . P 
a. + ... + — t 



(X — «)-» (X — «)■-* (X — «)■ 



Fx 

Qula «iiim ^fx &ctoi«m x — « no«i ooalinera anpponltur, in fractione — - crolata ad 
deqlae qoenlital^ x-^» ^iffiSta!U»,'jMgpldnm dus dtgniiales isfeiM wm poaiaiit. 
Ut ipsam faMBoemna evelutioaenit podio 

fx rr 
-T— = 

. • • 

nnde frncUo pgraposlta ~ s fx~l)« * * ibeoMmale TaykwiMio fit 

J7x s iz (« + x—«) a /r(«) + n' (o)0e— «) + — iTT^- ~t: j7^ * 

Hine erft, - * ■ . 

fx ^ 77x _ /7(«) JTW ^ JTC») ^ ■"•"<«) ^ 

(X— «^'""'(x— a)™ (X— a)»^ ll(x— a)«-2 ti3l(x--«)«-3 
unde statim ^aaeiitas qnantitates invenimus 

n = ir«, b«ir(«), ^ « -rV ' • P i.2.3..(mi r) • 

Eld wm {onaiihmi qfDim lU. Lagmnge ▼olnhi melbodnm ceite iem tradidinttai qwM 
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manct, (joiattiqat «H mmNnia m, bea q|aoti«M!aiiqu.e deoominaloi* ftetorta . (x — a) 

coiitineat. - . - 

* 4. 

Operae lamen pi uUum eaae TidebaLur Aualysli« inquireie, quuniodu hae furmulae 
«K- ipra exprearioiM $. 2 esliifaita 

.f(«.) ' . f(«.) f(«0 ^ ^ f(«n) 

(X — «,) 9 («,) (x — «,) 9»' (x — «0 7 C-^'.) ■ ' (x — «..) y' («.,) ' 

. eo casu qiio ci it = o , =: = . . = = «, snal\ (ii a Si an^-foriiiationc iletlnccrentur. Quaru 
quaesLionem iiilcr alios vidco suscepisse III. Maliulli iu cummcalaLioac docLissima inscripla: 
dMa tmnm rieorrm^, V. Memorie di MMemattca » Rsiea detla SoeiMt ludittna^ 
Tom. in. peg. 571—^663. lU iOe, qaa» IU« Lagrange in Actb Academiae noalrae a. 177& 

'aine demuostratione ea de re ti'adidcnil formulas, falsas esse demonstraTit, correctasqiie aill- 
Btinxit, per ralciilos tamen valde proli.xos ct tacdiusui> iuccdciis. (plu« XL illi paginos occil> 
panL) Kum po.-itca reti-aclavit ipso Lagrange, iam a me citatus, in Aclis Academiae nostrae 
Berolinensia a. 1793 — 93. Uterque eo artlficio alibi etiam saepissime adhibilo uaua eit, quod 
amntilalaB 

, » » •» 1 • • 1 •« 

non quidcm aequales ab initio, sed qnaqitftate infmite parra direr.cas statuereiiL Quam dfr- 

nuo aggredi qune.siioncni opci-nc prelium vidcbatur} quem ad iinem dtto autea propouUBOa 
lemmala, quae geueralioii usui ias6i*vire possunt. , 

*• 

L e m m a 1' 

Posilo f X = (x — ft,) (X — o,) (x — «,} . . (x — «^, fractiouem 

1_ 1 
"Px" Cx^«,) Cs-^a,) Cx~*«,) .. (s^a^ ' 

in aimpficaa .reaobilRm fidimna fieri Cf. SD 

1L ^ 1 _ . i . . 1 

(x-«.; (x-.«,) + (x-«,) rc«,) * * (x-a.) Fc^ ' 

lam «Tolot» frMiiaiM 

1 

(x — «,) (X — rrj (X — «,).. (X — «„) 

in seriem secundum desceodentes ciemeuti x di^iitates procedentem, fil 

* * _L _!£_ c ■ 



abi p«r chanwiflNi 
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more inter Aualysitu Gernianos rerepto combiiuttiouee dM^antnr BU^gtdorain 0. aonaBM)| 
bioonim, lernorum, etc. ex elementis 

qnat indiee «utMorjpto Indlcaiitar, ipsb elementohun •dmiMit rtpetKtoiriiNM. 

V. £iiUr Itttrod» in AnoL Infinit, /. /. eap» XF. 270L 

Evolnlia %itur «tiam fracttonibiu «inpBdlNu, in qoM fractienan -^— rMolfimut, In 

iwitm ioenndam deacendenlw demenli x dignitates procedbntem, iringnliinim d^gniMnm 
ooliflBdentef in 'nlnqae eTolniionie inler m companmdo, laqneiitM eniimae ce^ntfenes selle 



* rfe) rfe = 



•« _ 



m — 1 m — 1 m—i m— 1 ^ 

t& lA m 

Fc^T) * FTO * • • * F(^) ' 

Fisj Fi^.") F'K) •*■ ••■*• r(5^ * 

«+2 „m+2 «+2 . „m+2 

F^W) * r^^) ■*■ ^'W^ F'(«-) • 



df e In nniTenuiii 



in qnibi» fomuilis charactAres 'C, '6, 'C, etin unireNam''^ iid indicom comixranem 
referendi «unt. 

6. • > 
L e m m a 11. 

Um dea%n«nte ;(x fnnclionem . aBqnam ekmenli x, inveslligelur, qoaenam «rodat 
ezpresflio 

podto o, = = «, s .'. s aj., quo ca|tt siiignlae Iwt fi-«cliones in infiuitnm abire Ti- 
demiM. ' 

Ponalur s«-i-h, , sa-|>li,, o, Ba-}-Ii,,..,aa = AH. fa^; atque 

4>X s (x — bf) (« — ^t) (^ — •Vi) • • (x — lini); unJe erit 

(X — M = (v — «,) (x — «„) (x -^rr,^ . . (K — er„ ) = F (x). 

lam «X. aequalione Tx = </> (x — «) soquiuu- Fx = (t»' (x — «), unde 
r(a,)= ^/'' («.-«)=*• (b.) . 
F(a.)= *'(«.-«) =<P^{b.) 

F(«,) s (»,-«.)« «/(h.) 



r(«.)s«^(«.-«)»*'(Ii.> 
Hine «xprevio prapoiila 

in bane abit 



Qood erolutum aecnndum tfieorema Tajloiinnm pbnalur s 

. M-IT. , 



1.2 ^ t.2.3 1.2.. (m— 2) 

+ 1.2..(m--i) 1.2..m ''" 1.2..Cm-fi) ^ 1.2.. Cm-l-3) 
onde erH 
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m — 1 . "' — I , »> - l , ra — 1 
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m 






0' (1.,) 




, m + t 
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(li,) 


+ . . 


* (»•«) 


, « + 2 




, m+2. 









■ «lc etc. . 

Iiun • Itimnate I. \$. &) Mqattnr, ubi looo a,, «, .i, ponidir h,, h,, 
*• I loco Fx,- 

A, a o, A, s o, A, • o, A, = • * t A^^^ a» 

A^jsrl, A^ja'd, A^s'6, «te. «c.,. 

dMMiderim» G, C, «te. rdalis od inmcom coinmwittmt 

P»^»t fcii h»» . « > 
it» nk A e^qpnsdfl) noelra {ropoetta 

M — I ^ * »>, M ,2 M + I , 3 M-f« 

t.2..C«n— 0 1.2..m ^ 1.2.. (m + i; 1.2.. (m+2} 

, li,, b,, . . h.] 
Pintto », = »2 = B . . = cia s «, jUElIriit 
b, X fag s li» B . . s ts o, 
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ita m ttiuttt «t ^poaitioii» fiicla, ^ 

'C = o, '6bo, ttc ; 
iht t !>■ « bs « • • hml 

«qpitflMio proposiU fit , ' ^ 

M— i ,»—1 



1.2..(m— 1> 1.2.,(m— l)d«'"-* j 
• . 7. 

Imh ad propoiUm qnaoilioaem rodoamiu. Qaae«iTiimu «atam reaOtula fracliono 

fjt _f X ^ ^ • 

** (X — O,) (X — «,) (X — «,) . . (X— «.) 

in simplices hasce 

(x — «.) qr r.,) ^ Cx-«,)9^<«,) * (X — «,) 9)'(ttO * ^ (X — <fr(a^' 
^aanam evadaiit li-actinncs simpIirLv, <]uni> o. (lcnoniinatoria factoribiw (x— «f), (x — 
(x— • • • t (x— ««) ortum ducuuL, viddicet 

(x-«.) V^^".) * (X -«.)>(«.) ■** (X — «,) * Cx -•.) f^C««>* , 

cani quo erit «,= = rt, = ,. = «„, = «. 

Foatto (X— .oj (x — •,) (x-— «,) . . Cx — ««) = Fx, atque 

7 i--; ? , V a » fit Ihwlio pMpoiila 

(X — «.u+i; — ««+2^ (X — «m+3) •♦ — . 

fx /7x 

yx ~ Fx"* • 

nnde «liam 

9>x Fx 
fjt ■ 37i* 

tpia diiloreiiliata aaqualiooa prodit 

uiide in locum elemeati x anbstitntis a,, , a,, . . , «^, <|uia ea aubatitntione iacta 
«vanaectinl tpx atqne Fx, fSi 

^'(«t) _ F'Crt,) y'(«,) _ F'(«,) <jr'>i) _ l''(«0 y'C«m) _ 1" :«») 

K " "^, ' ^THT " ~n«, ' f«,~ " "^,"' • ' ' " TiSiT ' 

aive * 

r«, i?g t i«, f«, Jl«, f «M i7«, 

y'c«.) = Fci,)* ^c55 " rc55^ yc«.) " • » V(F^ * FTO • 

Binc . 
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Hinc fit: 

, (*—,)Vc«.) * Cx-«JV<»,) * (x-«3) V («.)•* * * * ^-«« ) 9'(«»*) ' 

Ua^ ^ /7«, /fem 

. (X— a.) FC«.) * (x-a.) FC»,) + (x-«,)' FC«,) "**••* C-x-a,). f^a.) ' 
qiua «xpr«Hio e lemmate IL $. 6. , pofllto a, = = a, . . = ttg^ = a, fift 

1 . 2 . . om— t) a»" * 

loeo ;f» «aiin pMMwliim «rit • 

Facta difforentiatiaone fitt ' 



1.3..(m~l)da'' * ' 



m-l C na\ na . 17' (a) , 72"Co) •■P''^'(<0 

" (x-a)- (x^^.r-» 1.2.(x-«)"^ * t-?"<»-f><**)' 



. qood ipmm lam d«dimn» «lia ftiMhodo inTCutmn $.3. 

Hmc tmuformatlo «mlytica cam «t ^im digna qiu.«ilio Tldorf potait» timi indicaTit 
nobia, fradionea limplieaa, qnao «x facl«k-e- Cs«-*ay* ortam dncnnt, 

na _^ /r<«) ^ JTia') «"""W 
_ + + 4i , , + — , 

(X— a) (X— «) 1.2. Cx— «) l.a.Cra— 1) (\^a) 

degantiflsimam eue differeatiale 

1.2..Cin — 1)«'«™ • 
id quod tiiethodus priii.'; tradita non ita statim iudicare Tidebatur. (r. tamen, quae in fine 
huios sectionis dediinus.) ' ' . 

8. 

Initio haina commenlationia $. 1. a noTria dicinni eat, Li^gFinxe einamodi fnr- 
ntuUm tradidisse, quae, quotiescunqnB deitoiDinator tpx factorem (x— a) contlnaat, hifaU 
mnlatur. Unde cx ea formula nnnieriim m omnino erannisse oportet. . 

lam •ntAni, dedgnaiito in genere ya seri«m aecandnm demenli « digniiaiea proco- 
danlein, coefficianlaii digiiilatia in aerie itb ^a denotiamna hic «t in aeqn«nlibaa per 
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^ 10 — 



iu ut e theoremalo Tajloriaao cxprossio 



1.2..(m— 1) d»"""* 



deaigQui pouit p«r dMneMMm 



Qnte wro in genere 



erit eliaiu 



.lem vero erat (§. 6 ) 

fx JTx 



imdA» poailo s s . * s s a , 

JTx 

In Imc Ibimiik loco X MlMtilMaBiue a<|.]i; fit 

f(a + h) _ jyc» 4 h) 
yCaljrE) "* F * 
inido . . 

.«-l/JIa\. 

vsrzsy _ r n(«-t-to 1 . ^ r f(a-t-h) 1 . . 

1.2,.(m-l) da*~* ' Lb- (x-.a-li)Jji = L9(« + J») (x-«-h)Jh ' 
« qnft fwjmila uunwmn m prom» tmmiit» vld«mnfc Nlmimn Invmdimiv, /raei£«n» 



fx 

— , cnHif itMmnMor ifxfactormn «— a ooAiiatt, in frmutQ»» un^aiets resobunf 

•ean /raeeiomim simplicium partemt qua» 9» iUo factaf a «fiMMi dueiii quoMs» 
eaaqaa eum eonHneae denamituuor tpx^ eue 

r r(ft^.h) •] - ■ • 

LfCa + Jj) (X— a— b)Jh • 

Hbc «sproHioiie «d dofpondenlm «lamenli x digniMw eroJnta» fit tennini» ^eiMnlii 

_i_ r c« fcft +h) i 

j^P + l L 9>(a + li) Ji» • 
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9. 

Quoil 111. Lagiaugc loco ciuto proposuit iheorema, mutalis mutandia, hoc est. 
nroposita avie 

dalft ait intar n <|> 1 qnoaqae ttrmfaMM acrifli •noctMifoa M^ftlio» 

nnde Tidonnia, aflriflU {voporittn • Tflonmiitiimi nniiiflrQ «■■•, qnippo flnma aingnli tmnini 
flx «TolntioiM fraclioiila alicaias haiaaniodi 

b^_jx"~* + b^^^x""? + . . + b, X + b 

+ «^^jx""^ + . . + «, x" + «, X + ft 
floenndnm dasc«nd«iitea «lemflBli x dlgnitfll«s fiwtflf pntfflnimitt ilft nt ait: 

a — 1 n — ^ ' 

•„ + «^^jx""* + . . + Og + a, X + a 

Mulupiicau ouioi seiiu 

per dfliioininfltaMm 

\ x° + a^^jX"""* + .* + «, X* + «iX + ftj 

iMpra dignltalea «lflm«nti x snparioNa (a— 1)** pro^ire Tidflnma, «t aecimddm lc|gem iikmt 
quao intflr n + 1 fflrminofl qnoflq[a« mcoeaaiToe-flflrifli 

y.» y*» yt. y« • • • » y,. ^,4.1» y^+j' «**•. 

intflreedil, HdeBcet eieo 

+ «.yp+i + iayj+a + • • + «.yp+. « 0» ' 

negeAifW flliflinflnli x dignilatcs eTaneBG«r« omne.t. Und« nattadsciniar immceaiorittn 
b^^^«— * + b^^jx--^ + . . + b, x + b a 

ys Ce^ + «, X + «,.x" + . . + ««x'~0 + 

•yi C"t + •» X 1+ «4 «• + . . + ibx'"*') ♦ • 

y, G, + X + a, X, + . . + «a x''"^ + 
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lam posito 
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b .x*""* + b „x°-2 ^ ^ i, ^ ^ b a fx. 

a— 1 n—i 

a.x" + a.^jx"""* + . . + x' + X + • ■ 



• (X— «,) (X— a.) Cx--a,) • . (X— «»J = yx^ 

ilk «t twndnot gMMnBt fiai ■ 

9' («.) - * ^o' («.) V («s) * * 9^C««) 

fam nU ait 

quaeairit lU. Lagjrange, quaeuMB ;«¥«dat «« paw - tarmuii geuerali» y^, qoM 

as + +...+ «,«■ + •, • + «f 

P, + ^t»'^' + .. + •,•• 4- •«• 





+ 


•-.-* 




+ 


•-."• 




+ 


•-.^ 


r 

= a • 

D 


+ 



pf^-v 

•ed«aiqa« • 
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erolutac sociiti;!tun diqiiitali-» elementi h a.srendciite.<! . tct-mino dioo illi, qai ab elemenlo h 
Ticuiu inTeoUur, qui nobij lemtinas deuoUtur pcv char«clerein . 

d« ^ 1.2.da* 1.2.3. d«' 1.2.3.4. da* ) 

Statiin videmu» e theorouwfe Tayloriauo, rrarlioni.s nuineratorem _ • 

da ^ 1.2. a«' 1.2.3.4«* 
F (« + h). Ex «odon thMircnute Mqnitnr ettam, 



P, = «" + — 1 + . . + a, a* + a, a + .a =: 9) (a), 

et quia posuimus a esse radicem aequationis 

g)x = a x" + a ,x"~* + .. + a, x'^ + a x + a = Oy 
erit 9pa = 0. Uinc exprcssio ab 111. Lagraugc cxhibiti in hauc abil 

rhTja + jo-i rr (« + hn 

tyC» + i»)i !»• ljJI>C« + h)J h~*' 



y„ (a, + a, X + a, X* + . . + a»x*"*) 
y, (a, + a, X + a, X* + . . + a»x'~^ + 
y» (a, + a^ X + a^ x' + . . > a.x'*"'^) + 



y» (•• * •»« + •»'•' + * . + ♦ 

y, («i + + a««' + . . + ••••"^ + 
7m (••♦••• + «»"• + •. + •» + 
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■ 4 

yn-2 (*o-l + «.«) + 

« y. P» + y. Pt + yt P» + • r + y.^aP,-! + y««ii*,»' 
«iide ^<flO s 

(y.P. ♦ y.P. + y.P, + . . + y.-j**.-! + y.-tP«y « f»--'*- 

Looo ff porito « 4< h, fit 

F(« + h) a f (« + h) (« .f. I0^« 

uade iam 

U C" + h)J h-* - L f c« TW J h-' * 

quaiii eaiidem iureiiinins §. 7 rormuiaju. DemoDstratuni igilur est, quod sine deiuou- 
alnUioDe dedil 01. Lagrange iheoniiiui. Snb fonna «iiin «■hOntaiB panb dBMnpaitta, Iten 
^diimie alque llhid a noUs frobAttnn 8. 



10. 

* AUa Umaatt via inagli db«ola haao pitannt hrranbi E noatro «nim ootatimiii nodo^* 
deiignanle p numenini intic'*"^ poeitlTnni, eet 

eive addilo coe£Ucienie: ^ . 



A_ rA 



= . —1—1 



lam sit lAnninita-feBeraKe aerieif- qwi« ad d^taUe, qnaaliltlie x— « lal^geaa 

galiras procedit, et quam deaotabtmiu per characterem 

A 

V P . 

(X — a)P • . . . 

Quibus positis, e fbrmula 

A rA 



(X-«)^ Ltf X-er-hJh 

(x-«)» L h? y*» 
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DMigaanM iiirsus 



SA (X — a)1 



Mtieu^ quM Madulam ialegras po«iUm quonUtati. x-« d^niutM procedtt, Tidaa» «c- 



. ^ «? X — a — h 

X a — li ^^™P'^'" "1 *i>«co ad oscendentas elemeali Ii 



omnino conliiiwo digiiitate» domoDti h h^mi, ^fbir dl|pilltiai| h*"*. Hfaie «fti 
wde poBi potaitt , 

s -^y • = rr-» A + A h*»^ i—i . . 

Poailo; " 

A ' • 

•««M» ^ •«» p«rtaii fanettooii F^^«> «<m^ qu» B^gMff», 2?A 

•am, quae positivas quantitatis x — a dignitatea conlinet. 

A 

Loco z-.« podb» h| fit 2* ^ + X A^h* « F(h>. 
IttD %|plar ex MqiwtioiM: 



s — = rCi: J + * A h'") « r r(h) n ^ 

(X— hf ^ x-.« — lij h * " U — «— hj 

A , - 

QX — o) 

quandtMU x — a dtgnitates concinet, aequalem esse expretsioiU 

VMtmat «ntem $, 3, reMluta firactione aliqua projiosua — in fracliones «implices, uiii do- 
jiomiiialoi (f%. iactorem x— a continet, fracHoncs simpUces, ^e ex eo i^Mtoro ||m«- 
niunt, eam partem foce fractionia ^ , Mamdmn McoidattM fMiiliUilia x^a A^ jrnft nflt 



Google 



wobtB^ qnM m^llfia Imiiw qpunitftstif t—« «figailalibiN eonrtat Poifilo iamt 

unde, loco s subsUlnto o + li, 



M ^ ^ f ^ 



fx 

MqaHmr • fheoNnwto niodo «sidMto etm portem fiinelioiiis aodmiliiBi qoaiititalia x— « 
dignitAtea uc«ndante» «rolntae, qnae e negdifia hvSxu qnanUtalia x^» dignitatibw coastal^ 



r fC«-t-h) 1 -1 _j 

Lf/ '« + 10 ' X — a — fijh ' 
ttnde etiam fracUones simplices, (jnae e laclore x — n proveniunt, erunt 

(a + h) ' X— «— RJl» * 
j|m^m ipsam aaiin dedimn» fonnulamt alia proraue tia inTantami 

Geawaiioffai, tpM faia aMpentciii poaaant, «Marpila H iwwa alin ediiiiabiimia oooaaiMM. 



. S e c t i o IL 

Reaolutio aingularia euiuadam jirobiemaiia' indaiarminatL 

. 11. • . ■ ' 

Fractionam «Ucpiam proporitam, canU den^miiiialor in fiKtarca Bnooieaf qnoa diciin^ 

resttliitas ert . 

f'^— «f) (^—",^ ■ ■ — «n), 

vidimo* in fractiopee timplices reaolvi posf^e, qiiorum .siiigiJi deiiominatorea biipsi sint jactorea 

lun propoani mibi, dalam finclloiiem in eiaaiiiodi reeolTOro ai^iiipUciorcs, qnamm donomi- 
natorea singoll aiiignla prodacta sint aive • binis, siro e temls, sive • qaatenria, ele. bomm. 
feetopuoi: 

X — «, , X— , X — «, X — «„ . 

Re.Hulvaliu e. g. fractio proputita, ui a cosu simplicissimo ordiamui-, io iracUones simpii- 
cioru bniasmodi: ' i 
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' A A . 



(X- 


.«,) (X 










(X- 


«.) (X— «.) 




'■^3,1« 





(X— «— a) (x-Ob^* (X— «•-») (X— 

^X— (X — «„) * ... 

Qaae fraetkniM ubi «nb eundem denominatoraD 

(«—«.) C*— «t) (X— ••) . • (x— «.) 
coU^gu&tur, nninantOTeu ▼idennna (n — 9)"* «vdin«m' aupcma non poaM, «Ira Imiaaniodl 
adhwialia fora: 

a, X a^ X* -f . . «f x»-». 

Ubi igitur vicissim de £t-actiorie alit^ua 

»1 X 4" a, X» H- . . + «„-> x**-* 
(X— a.) (x— »,) (X—»,) . . (X— at») 

in dictaa Iractionea simpilidmraa resolvenda agitur, corum numeralores, quos elcmento A 
odiactia iodkabna dooignaTiraus, ita dctermiDari deboat, ui illac sub eundem denominatorent' 

«i) ("—«») (^— «•) • • (x— ««) 
coHectae, hunc ipsnm nanciscantur nomeratorem 

IBdc aiqgolMmm aloAMali x dignitatum coSffidcntibos, qaormu est ntunaras n— 
eollatis, numeratoros fmclionum simplirioi-um iln detorminandoa ««so vidonius, ul q-~-( 

ae<|iiationibiis scn conditiouibus ■^.tlisfaciant. Ilonim ipsorum \c.yo rtMcGoiiurn simplicioinim 
numeratorum numerum cssc Tidcmus cuudem at^uo combinatiouum biuoi tini e n elemenliSf 

qnamni est nnnunis ° i""!^^ * Hinc nrobleni^ a noUs piwposltnm est indetermina- 

1 . 2 

Ima aalisfiiGiendaB «rit, . unde Uk sololioniD proUe«Mlis ceinpleia " ^""^ - — (b— 1) 

constat modiodus, cleganter solreDdi eiusmodi proUemata indeterminata, diguum Tidebatur, 
in quod inquireretur, proUema. 

8 ■ - 



QuantitBlea euiu qnaesitae mmiaro snnt ° , aed n — 1 tantnm 
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11. 

In scquentibus, proposita aliqua funcUone elementCNnun <*at • « 
' sil {{a^^ o^ti ' ' ) '^a)! designabimiu p«r duumctanm 

X f(«,, «g, . . ( ^ 
. niBimuii omiiinin «InMiiodi exprifiiapnm f(a,, a«i ««1 . . > «b)* qOM omiiniiu modii 

inler se pertnutaliM elemenlls . . , «„ sive, qnod idem est, corum indicibus 

1, 2, 3, ■ • t n eruunlur; in quo aggregato faciendo ab utro^e caTendum eot, ne qiiii 

omiltaUir terminus ac ne plus semel apponatur. 

lam analogiam secutus fi-acliouam «implicium, de quibiu sectioue l. actmu est, con- 
tempUtcu som expressionem 

poiiU» llu ■ (•«—«.>(•«—•«) . . (•.-r«0 K 

(«»—«3) Ca,— ««) • • («, — «n) • 

Huius expressionis coUi^umu ^«ctioMs omuea* gaAVum daaomiiiAlore» f«ctorem x-^tt, 
continent, quae erunt: - ' ' 

"1 "t * °i "t . * * g, ^-g, 1 

(*— «i) (X— «,) (t— «,) (X— «,) saig 

al> b«. _»b.ba. 

Vix autcm adnomi debet, exprOMloues Mj^ • . , lf|,B «c «sprtHione 
mre, demento «, permaUito cnm elemmitie a^i • * 1 • 

, lam fraclioiliblU 

1 1 1 1 

(X— a.) (x-a,) ' (»-a,) (x— a.) ' (x-«J (x-«,) ' ' ' ' (x-aj (x— •„) 

in itopBMe reiolnlb» fils 



1 . 1 . t 

CK-»a,) (X— ■ (x^«») (•,—•*) (X— «Ji (a,^«,> 

i _ ' 1 . 1 

Oi— «i) (X— «,) Cx— ««> (•«—«,) («•^•,) (•«-'•,) 

i 1 . i 

Cx— •,) €>c— «4) " («—•!) (•t-^««) ■ («— •♦X (•«-^•,> 



(»—•.) (X— <W ■ («.— «W (X— «») («.—«,) • 
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* 

1 1 1 



' «t) (*—«*).' (X— «i) (x—»*) ' ' * ' (X — «t) (x— 

ia «i^irettioneiii 

(X— «,) (x— «,) ■ (Jc— «,) (X— «,) Mij 

lah.ba. Jib.bii . 

1 «t "4 "1 1 . . + "n 

(X — «,) Cv — «,) ■ ■ • * (X — «,) (X — re,) • 

suiistituUs, h-actioaes, qiue deaomiuatorem x — «, liubent, ubi pi-u uxpresaionibus Mi^ti 
. . , Mi,„ «Rram -nknB ponmtHr» fiont: 

» •> . - b „ a 



+ 

1 + 



/ 

1 + 



a b . b a 
«. «. + «. «« 




(«.—«•) («•—«•) • • («•—«iO 
«1 "« «. «♦ 


/ . . . 


(«•—««) (««—«.) •■(«« — «») 

- a b b a 
«, «n •*■ «, "n 


(««—«,) («»—«,) . . (««7-"a-l) 




(«.—«•) ,(«.—«*) • • («.— «ii)' ! 

Ir 

i 


(*—««) («•—•«) (•«—««) • • («1—«») 

1 ■ - 

• 

«. 


(«♦—«.) («• — ««) • . («• — «») 1 


(«■—««) («■—»«) . • {«■— ««-1), 
.+ 

' »/ • ^ 


(«,—«.) ^««— *•) • • (••— *^) 1 

> 1 

«, 


(«.—••) («.—««) • • («.— «^) l 

a 1 


(«—««) («1— •«> («.—«.) • • (««—«•) 

♦ 


(•»—»«) («4—«.) • • («• — «») 1 
• •-• ■ 1 



(««—••) («k— «.) . • («^•— «.-i)y 
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Posilo (x — »^ (v — «,) (x — a^) . . (.V — fr„) = ^x, invenilur: 
(«. — «.) • • («»— «n) = yC».) 

(«•—«.) (»«—••) • • (<»4— «») = »'(«4> 



— «,) («u— «3) • • («" --«n-i) i= 9> (a,0' • • 
QlliblU iu e\prc:^«iiuiu uulecedeuloiii sabsUlulis, pruJU: 

• h h h l> X 

(»-« j c«,-«.) («.-^) • . * ¥^ * ?W + • • * yTO/ 



(X— «,) (•»—«,) («,—•*) . . («.—««) 

Omnino afanUift ammitur, «iqgulis fraciionibus, ^unc expraiiaiie 

a b h 4 . 

s -L 

(X— (X— "J * M,^ 
comprehendautur, in fractioiMa aimpliccs lesolulis, pro iis fractioiubus simpUcibus, quao 

13. 

lam uU et a st b mimeri nit^^ poiittfl «nmt, niiiione nimMro a— 3, • lammail» L 
L 5) «eqnitnr: 

h h h h 

^*^;) fK) * * " yl^ " 

d • 

a • « ■ ■ 

«s «j . «n _ 

¥~(<^ ?'(«J + • • + ;^(^) - *' * 

Eo i^lnr ca«n inTenimu;, fractioiies simplices, quae xr— denominatorem habent, t. c. 

•< _ b b b - b _ 

(«—•.) («, — «•) («.-«,).. («. -«-) U?l:«.) * :«s) * 7^ c«4) ^ " * 

a 

4. ? l r-y^J~ 4. -r^'^ 4. -r^-i- 4- + °" 1 

* Ck— «,) (« , -«,) (« . - « 0 . . (•«—•*) C«.) ^ C«5) .* F (•♦) ^ " * ?nc55J 

eranesceri». Eodem modo elinm , qu.ie x — «^, x — «^, x — « . . . , x — 0^ denoraina- 
torcs hjbeiit, eTaneaonnt. Ubi igitur p et ^ ilumori inte^i positivi aunt, ntiiiorea numero 
n — 2, iit 



Ilac enim expreaaione 



(x-« J (x-«.} " 



(»—«.) («— «g) . 
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in iractioaM simplices resoluta, cum siiigulae istae eranescanl iracliones siinplice«, et ipsa 
•rttiMoat meuM Mt. 

- VtA Toro «rtt quidem • < ii-»2i sed b s n— jl, fit quideiB «x «odem l«miMte hi 



v'C«.) ^ y'(«,) ^ 9' («4) ■ ■ ¥lfhd " ® * 



b b b b 

(««) ^«,) 9»' («J ■ y (««) 



^„-2 ^.,_2 ^--2 ^»-2 

. . y («j :«,) («j ^ :«») * * 

Bbic firaetioii«t dmpKces, quM x — deaombi«tor«iB babeat, ot quw rliHmiu 

*i f a, «■ V 

(X-»,) (a,-a,) («.-«,).. («.-«^ KVt^)*^^^)*^'^}*'"*'^^/ * 

b / » ^( .1 ' » \ 
«, ._{ «t_ . a. «» ) 

(»-«.) c« . -«,) («, — «,) . . («f — o.) \y7«,)- ^ c«s) («♦) ' (Wy ' 

aimplidter iiuiit 



ubi 



(«—«.)(«, —«,)(»t —«1) . • («t — «J 

« a D — 2, fimrt 

2a.' 



(X — a,) («, — a,) (a, — «,) ..(«,— a„) 
Fodcm modo fiactiones simplices, quae x^-a^, X — a,, x — a^, » • fX*->aa denomin*- 
tore» liabeut, fiunt, ubi a < u — 2« 













(X 


— «i) c«» 

a 


— «.) («. 


-«») 








«a* 




• 


(X 


— «.)(«• 


-«.)(«. 

a * 


-«.) 


. *C«s -»*0' 




— «•)(«• 


-«.)(«• 

«: 


-«.) 


. . (••—«■) ' 




- «J («0 - 


-«,) C«B- 


-«•) • • 


(«»—««- 1) ' 



LJbi Tero a s n — 2» fiunt dupU 

Uiid« -vidMiroa, riq^ddMB «rit • < ■ — 3» b s n..-3, fimf 

(*—«.) CK — «.) : Bii 
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■ »—2 . n— 2 • 



mi ■ 


(X — a,) (x — a, 














(^- 


(«».-7«t) («1 


— «$) • • («1 




(^- 


«.)(»•— «t)(«. 

«1 


r — «») • • ("• 




(^- 


«j) («» — »») («! 


»^««) • • («« 


— ««) 



At secUoae J. %. 2 vidimusi 



+ 



(X — «,) (JE — «i) (x — "j) <*-r«»-i) 

^ 

(K — a J («, — «,) («, — a,) . . (a, — «iO' 

«; 

(X — a,) (a, — a,) (a, — a,) . . (a, — 

^ 



«iid« coUifbxnMx 

n-2 



C«— «i) (•.'—«,) C«ii—«,> . . («W— «*-i) * 

• 



lc. . 



' ' (x — «i) (t — • ISSi" (X — a,) (X — a,)(x — o,)..(x_aj 
XMi Tero «liam a =: n — 2, fit: 



u_2 1,-2 . :^ «_2 

^ «« + «« 



Cx — «,) (x — a.) 



Hw Cx— oj (X — a,) 



2 \ 



mrc: 



„■-2 ^11-2 



Cx — o.) (X — «,) (x^ _ a,) . . (X — 

■—3 



1 x-^. 

Cx — «,) (t — «>) ■ (x««i) <x — «,) . . Cx — «.^ ■ 



Digifized b/ Google 



Loco expresMunis 



» n — 2 . n — 2 1 . 

S SjSi ±Jti ^ . 



1 n — 3 s 



«iaiplicias «tiam Mrib«re Jic«t 
ex hac enlin exprenkMM 

pennutatione iadicam 1, 2 natdiiir allera 



(X— a.) (X— o,) M,,, 
HillGi quia signo £ cnncUs aluplcxi suiuus pcrmulatione«, expressio 



(X— «,) (x— a,) M,,j 



aBo* Don eonHimUt temiinoa, atqaa 

Videmnt igitar, nbt «cit » s 0« It 2| 3, . . , n — % fore; 



• • n — 2 

X _ p «, «; 



(x~a,) (x— a.) . . (X — a„) (x — a,) (x—o,) 

L'bi igitur fractaeni propositae assignamiu nomeratorem 

a, a. z a, «« + . . •t: *a«2*" ~^ 

fit 

- «« + ■, X + x« + a, x' + . . + a^_^ x^^~^ 

(x — a,) (x — a,) (x a,) . . — a.) 

(a, + a, a, + a," + . . + »„_o «.""') 

, - " — ~ 

(X — «,) (X — «a) 

Ba autem addera liMt tet expressiones hniusmodi 
il^gnlaa pet- ^ i mililiiHm arhiteatiam mnlli^icalas, qoot modM 



— 24 — 

▼ariari potesl, dum ct p cl q tuinore.<i sunt nuracro n — 2- Tnm enim eiusmodi expresuones 

Tidiiinw «vinttBcereb Apptret autent cniMtomin elnnnodi tcrminonini exponintM «ffingore 
comliinBlionef biAonmi ex demcntJs 

0, 1 . 3. . 11 — 3, 
ipnU admissis elemeatorum repcliliouibus^ qiKmim clenientorum rum sit iiumerus ii — 2, 

Iiarttm complsuaanm erit ^° ^2 "^**^ igitur modis tenniuos ala^ + 

▼ariaii pot&nt ; tol quantitates arbitrariae in formula indicata reperiuntur; nnde completim - 
dedimua problenuitis recotutionem; tot enim, ut sit rompleta, requirebantur (v. ^ 11). 

15. ' 

E llieoriBiiMte * nobia exbibito: 

» » n — 2 . • 
V "i . 1 ^ 

(x — a,) (X — n,', (X —«,).. (x _ rt,,) (x — a,) (x — 

posito a = 0, 1, 2,dt--iQ — 2, formulae ciiiauaiil omniiio similcs iiSf quas lemmate I. 
$. 5 dedimua. Utraqne enim eeqnationia parte fecandum. deaoeudentee elemenli x dignita- 
tee eTolnta, aingnlamm dfi^giiitatum eolblii exponentibui, eminnie, nbi a < n — Sl, 

.1 n — '2 

Tidemus eoim 

• I1-.2 • . 

■ 



eojifiicientem cssc djgnitatis -^r^ qa»^ in erolata &-aclione 



(X — o,) (x — «,) (X — n,) . . (X — oh.) 
«■mino .iMni iuTanilnr, dmn a ^ n~3. Ubi Tero a s Tidenmi in eTolnta ftadioBe 



<k — «,) (x — a.) Cx — «,) . . (x-.a^ 
**nhiatuQ iuTMiri, nnde ppiito a = n — 2, fit 



n— 2 n— 2 



^<>ii]iii dnonmi leminatnm ope eadem Tia, qnam el in anlecedentibai ingrenl tnmiia, ad 
*^^«itt penreniUir theorema. 

Foaito 
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Podto Ui,9,i B ^«i) («,_«,) . . -.«^ X 
(•, ^ •♦) C«t ^«t) • • <«j — •■) » 

fi» . ■ , 

.« 9 t'—-—' _JL - n ' ■ 

V (x-«,} (x-«,) (x — a,) • M,;^j - . 

unmeroniifl p, q, r, qui coat fnU^ potitiTi, duobai uon 9pSagu0bm nqBHnim n*— 3^ 

refiqno cnndom non iii^oranle. 

«« + X + X* + . . + a^_jX*~* 

(st — «,)(»-«,) (x — «,) : • ^iA» * 

Non cst meum, per calciilos prolixos tet ru rem incatcrc iectori, eodemque' repelilo iiegoUo 

phirimT poginas im|>!crc. Ilinc vin (nMtiunmodo indicala. arcuratiorera oniisi <!<tnnn- 
slratinnem, quam qui tenlarcrit. candcni essc ridobil, quain el in antecedenlibas dedimus. 
StMim eliam generale theorema anneclam. 

■ 

. .Theorema.. 

(•i -«k+i) (•« -•w+y • • "•»> ^ 

. (••*-«k4.i) (••^«k+2) ••(«♦—••) 



' (X— «,) (X— a.) . . Ot— «*) . 
dnobiu o unmoris pi, p,, . . , px« V>( inlqgEl porilifi, noa aHinjfattibaa nnm^ 
fnm n— k, roliquis onndom noit supomdbuf. 

- * ap + 0, X + a, x' + . . + a,,_,^ , • • « 

(X— «,) (X— «.) (X — «») . ..(* — «») ^ ~ 

Ct n — k-v n— k n— k n— fc. . 

»»**«•«+ + + «n-ic «, ; . . «k t • 

" . (X — «i) Cx--«J . • (X — «*) ■* "M....k* 

4 • 
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Uuic {onnuia« tot «xpreasioiM» 



••i ^ '•3 Pk 
«« • • «k 



(X — «,) (X — a,) . . (X— «O ' ^1,2,. .k. 
•ddero licel, iui^iiIm p«r qaanlUfttem arbiirariam multipIicatM, qnot modi» tonuioiM 

Tiu iari pott.si, dum e numcris p, , p, , pj , . , . , p^ duo minorcs sunt num«VO'A— »kt 
U^ui eundem non anperanL Us casibus cnim omaes euunodi expreasionM 

I', P, P3 Pk , 
. 2 • ' «k 1 

diximus evanescere. . - 

Corollarium» 

1«. * 
8i oaaaa inineri p»; p^t • * * Pk muiMra» n — k «Itigigm poMantt 

'1 'a *» 
«t «, «• . . «k 



«]qMti«iit«« «flBnfSffcnt oonilnnatioiNa 

flr, 1» 2, . . , n — k, 
ipsi» eleraeniorum admissis repatUipnilwMi Quorum cunv uumam» «ii n.— k + 1, 
piexiounm numecus iWei 

Qt — k » 1) (Q — k + 2) Qa — k -f 3) . . (n) ^ 

11« fno inimaro detrohondos «al ainiiflnu eorum casaom, qnibus k — 1 e numcris , p,; 
P) , • • <! Pk si^c omncs k aequales enmt numero n — k. Ab his enim catilws abaliflte» 
dum e«U iiic vero numenu. apei'te eril n — k + 1. liinc tennioi 

••l P2 h ''n 

«» », «r • • «n ' 

duobus e numeri<i p^ , p^, f»9 » * » Pk. uon aUiogenlibus numwnim n— ^k, reli^nis eun» 
deni Qou superantibus, 

— _ _p - (n-k + 1) 

aM>di.<! Tariwi possunt. Tolidom igitur quontitales arbilrariae in formuln indicata inveniun- 
tur. Fractione» aulem sinipliciore?, quarum denomin itor'"» suut ciii.«^modi produrtn (\ — a^) 
(x — ctg) . , (x— 0^) t codora simt uumcro atque combiiuitioQes k''°<^'"° ex elemeatis 

lf2|3i«.}Ut 
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id «st numero 

u (o — 1) (p — 2) ■ . (n — k j. I) 

; 1.2.3 7~, E"^' 

lun. ilUe il* dKrminatog numeratores hitbere debent, ut sub eaadem 

(X — ft,) (X— «,) (x^a,) , . (X — 
coUectae numciatureui uancisrantur 

Itaquc cotifticifiitimi . , a'*'~'^ inmNEns cnm A n-^ln^tt 

illi, quonim eat numerus 

n (n — 1) (n — 2) ♦ . (n — Im- 1) 
1.2.3 . . E • 
tanlnm n— k 1 c«ndilkiiibm anliafiidint «immm «it In aia^gnatit Igilflr iitia Iviclionnm 
atanpUciom mmuntmibus 

n(n-l) (n-2) . . (n — k+l) .... 
1.2.3 — E ■("-k + D 

qiMnliUtlea «riiilrMifte iimniri' debentt nl cmiqdeta «aN aeatfmanda ait pMUenuli» rmolo- 
Uo; tot «ul«m reapM in HtBoramite a noliia ivopoiilo inToniniilnr. 4Bcc« igilnr, il«diinna 
rmolntfomm proUenMtfa geiMniU oanpMAiii. ~« 



S e c t i o IIL 

«Alia qnandam propommlnr, q^oaa «d Aeoriam firaoiionnm «implianm perd&ent 

17. 

Hac sectione, nuUo ordine obserrato, alia vaha de iractiuuibus simpiicibus aiTvramuA. 
nropoatta inwtfona 

1 

(X — •,) (x — a^ (» — «•)• -(« — «O 
in ainipUc«s resoiuta iia&ce: 

1 - ■ ' 1 ^ - . 



+ 







-«.) 


C«, — «,) . 


. («4— «H) 


1 






1 




X— «, 


•(•. 


-•*) 


C«a — ••) • 


• C«ta— ••) 


1 






1 




X— •» 


•c«, 


-«.) 


(«» — «t) • 


• (•»— «ii) 


m 











u 
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hM iptM fradioii» 



(*.-«.) 


(a« 


1 




-«n-i) ' 


C»t «•) 




— •«») • 
1 


• («1 


— ««) 


(•t— ".) 


(«. 


— «.) • 
1 


■ («. 


— «0 • 


(•» — "l) 

9 


(«, 


— »•) • 
1 


• («, 





(««—«.)(•• — «.). . ("»—«b^ 

fnnni In dnpHcw fie«t resolrere. Erit Ot g. - 

.' ; 1_ . ' 

c«. — «•) («* ~ «») C«. — «J ..(«**-«•) " 

(«1 — «.) («. — «,) (•• -r' «»> . . <«^^^ . ' - 

■ . - - 1 ■ . . ~ ■ ' 

* («i —«J («•—«,) (•« . . (»4 —•Jj • 



Quo £siCto fracLipnc« 









1 




■■- -"^- 


«.) 


c«. 


-«0 

1 


. * «'«^ ^ * 


(*i>- 


«.), 


c«» 


-«.) 
1 


. . («. — .«■) ' 


(••- 


•«) 


(•. 


-«.) 

1 


. . (•♦ — " * 


(«n — 








• • («n— «n-l) 



rursiu ia simplices licet r«sOivere, q^xo repclitu ucgolio alijuc ad relagail frnctionea coan- 
mSles omne. adhibito, tandem devenitur od formulara sci^uculom: 



(*-«i) (^-««) (*-«*) Ot-^ C!b««) («i?T<»i^^<^^«) («•-•.). .^•-•-«3 * 



» 



• 
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]n quilsns cIinraclOM S^namu complcctimur has omncs rarins. cxpre»sioneA, q|iuitt 
Utis demenlis «^,«,^«»^,..,00 seu eorum iudicibvu 1, 2« 3, > . , u «iiinntnr. - 

18. 

Sti fx lennimM generoKi serltti (n — 1)** ordinis, sIts 

fx = o,j + a, X + a, X» + . . + a„_i x»~'; 
dalis n tcrniiiiis sorifi, qni iiiditibiis , . , , «„ respondenl, scilicet 

^(«■)i • • 1 agitur de ipso detcrminaado termiuo generaii f(x). 

Vidimus esse . ' 

' fx • 



— «.) (X — «,) (X — «,) . . CX— .««) 



(X — «1) («» — «,) («,—«,) . . («»—««) 
fo. 



+ 
+ 



(X — «,) («, -~ («, —«,) . . (a,— o,^ 

. Ci!. + 

(X — a,) («, — «,) . . («3—«.,) 

• ••••• •••»••« 

fC«n) 

(« — «■)(•» — •») («»—»0 ' • («^^— «»-|) • 

(XT-«t) Ck — ••) (X — ««) . . (x^aj. 



(«.- 

(X — 


— 

«,) 

«,) 


(«i 

(X 


3'' 

-«,) 
-«.) 


(X 


— «J . 

— «4) • 


• («, 


— •«) 


c».- 

(X - 


«.) 

«.) 


c. 

(X 


-«.) 

-«,) 


c«. 

(•^ 


—•«)■• 

-«.) • 


• (•. 

• (X 


— «k) 

— «..) 




«.) 


(«. 


-«.) 


(«. 


-«4) • 


■ («. 


— «») 


(X - 


«,) 


(X 


-«,) 


(■^ 


-«3) • • 


ix - 


-«n-l} 


(«.— 


•s) 




-•.) 




— ••) * • 


(«a — ••-<) 



fOlB. 

Qnod aUai aotnm, ab 111. LagMuige pvBpodkini df inlwpolaliontt 
dlo nodo «Iqoo Tolgo fit denoqrtMiM inmt.' 

1«. 
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1 

1 ' 



1 

* 

' 1 . 

' ^ 1 

+ (x— «,— ^.) (X— «,—/?,) . . C»--««— (««— «t) («•—«.) . • (•»—•-) 

' 1 , 

(^— «»-j*-^,) «3— ft) .. Cx— ««—AO <«i— «i) («.—«t) . • («t— «-) 



1 

(«—««—/',) (X— «•—/?«) • • C»— «»— ^») (»•—«,) («a— «t) • ' (««—«*-!)* 

20l 

Gosns memorabilis fractiaunn riniilMnm I» «ili' qno canUB dMiaminatores scriem 
nriihmeiieom effingunt Sit o. g. 'a, p, «, s p— 'bi s p.— 2li» . * « <%i a p.-.(Q^i) b: 
crit ^ 

(«,—«.)(«,—«»)••(«.—«-)= 1.2.3..Cn-l) h"~* 

(«, — o^) («, —«,).. («, — = — 1-2.3.. (n— 2) h°~* 

(«, ^ «,) («,—«,)..(«,—«»)« 1.23.. (n— 3) 1.2. h""* 

<•♦ — ««) («•—«,).. (••—«0« -^1.2.3. . (0—4)1,2.3. h"~* 

' («. — «,) (a„ — «,) c. («.— «^ = (-1)"^* 1.2.3.. (tt— D h*^. 

Hine fit, «• «t|ipo«Hione fittta, 

, 1 _ 

(« — •«) <x — •■) Ot — «•) . . <x— «lO ~ 

1 /_J n— 1 (n- 1) (n_ 2) (n-1) (n-2) (n--3) . ^^N. 

; l.a.$..(n-J)h— ^ V»-". *-«• 1.2. («-•,) 1.2.3.(x-«,) + •'«•^» 
■ ii?o * 
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_J M— t - (D-1) (g-?) _1 (a~i) (a-2) C»-3) 1 , . 

X— «, X—», 1.2 • X—», 1.2.3 X— 

• ■ 1 .2.3 • ■ (11- C 1'""' 

* (x — »t) — — ' 

E diMfto «ilan ««tanni «l diffcraitiarum nofnm «it Mriei «lictiii» 

•Me (a — » 1)«» differeDUAini quam desigueiuua per J" ~ * A , , = 

JHSkmtSS» ite lUDilIi, ut • fnofoe linriii» i«, ^ iiiMfniliir, dtlndntiir. Unde vid«imis, 
prop<Mfito allqu Mri* 

1 1 1 1 

flkmentic , a^^ (%| effiz^gentibos «eriem «rithmeticam p, p — h, p — 2li, 

p — (n^l)li, ftre (n — 1)*^ eios dmrmdim 

^s:5;*x=:s: 1.2 17271 + 

1.2.3 • • (n — 1) h""' ^ 

* (x~«,) (X — «,) (x — «.) . ■ (x — «») * 

lun, nl melittf peB^cietar, qaoniod» fioetfonef f&opUco» «d tfaeeriem dHEnrcpliaram 
el i pie iu m perUncanf, hacc opponanTOs. 

Seriei alicoius termini, qui respondent hidictbas a,, a^, «^f . . , e^*, ant 
A, , , A, , .... 
Oo Ine «0(10 ito derfrenlnr •ariee 



* etc, 

• — ei, ' ■ • — 

C.=,'.-^.C. = g--°- 



I 9 











0 


• •» 
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lam patet, inditihufi «j» • • efBngenlibua scriera ftrithpielicam p, p — h, p — 2h, 

. . . fora 

elc. 

dcsign.uite ut Tulgo llt, n"" diirerenLiam scriel 

. ita fiuiitit, iil a qnoque lenniiio to, qid iiuMM]uitur, datralM(iir« 
Serlem B«« B,, B,, B«, «tr. i(« qno^ esliilMre ^iMt: 

B, s -jll— + 
B, t8 ■■J^f. .. 



Hinc erit 

C. : 







B, 






A , 
















«s— «* ' «♦ 

eic . 


— «• 








« 




A, 




+ 






+ 




A, 






— «.) («, 


— • «0 


(«S — «.) («2 


-«,) 


(«, 


— «,) («. 


-«.) 




\ 




+ 






+ 




A 




(•« 


— " ) 


-••) 


(••—««) (•» 


-•«) 




— («4 


-••) 








+ 






+ 




A.=^ 




(«, 


— «♦) c«» 


-«,) 


(«♦ — «») («4 


-«.) 


c«. 


— «») («, 


-«»:) 



•IG. ' 

IBne deriTOtar ^ - 

A, \ _A, ^ A, , 



(«t-^i)(«i-«j)(«i-«i) ("^-«OC^t-^Ctti-a^) («a-«i,)(«s-«j)(a«-«4) (o«-«i)(«4-«2)(«r«a) 

" (%-«a)(««r««)(«r«i») («i*««)(«?r^O(«k-'^ (««^(«rai^C*^-^) • («W-««ii)(«r^)(«r«<) 

n ^A, A^__ A A, 

. * . (or<«*)(«ir«j|)(«3-«o) («4-«9)(a|.«i)(fl?,-o^ ^ («r««)(«*-«»i)(««-«6) («r«*X«*-<*^<%^)' 

elc. * 

Undo Tidemus, nbi erit, 

= r:^' = r^-s;' = sri;"' /^* = ^ii^' ^**^-» 

foro 
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1 



for«: • • 

^= (>-«,)V-<r>) - ^^ (x^f^ix^^ * ^'pr=:^V=^* . 

^••' jSEZJ^I^i^iTO^' ^'=(x-a,)(x-«^(xw-^ ^''O^^^O^i^O^' 

ctc. , * ... 

Uiiic statfm Mtat, ubi a, s p, «, s p<— «, 8 p — 9h, clc, fore ' 



- 1 _ X — g, 

Ix — «i) (X — »t) • •*Cx — ««) ~ i.2.3 . . (n— ' 

Sirnli » d{fl«reii& ad terminM ieilei piriiBiuria^ ita q|uoqofr a tcnaSnis A B„ C(, O, tte» 
«d tarnunn' scnci propositae A, , A,, A,, A4, etc ateaiidm ilcat. Faeto periado, tMMi 

Ti'!cmii.<> eic^aotiisimaa forniulas: ' ' . 

A,=A, ' ■ ■ 

A, = A, + (o,— a,)B, 

A, sA, +(«,-«,) B, +(a,— «,)(«,—«,) C, 

A.sA, 4>(a,— «,)B, +(•♦—•,)(«. ^«,)C, +<«4— «,>(«,—«,)(«;-.*•,) D, 

A.s=A, + (Oa— «,) B, + (a«— <»,)(o«— o,) C, + («b— «,)(««—«,)(««—«,) D, + fttc 

Haac alifl» i«m aota<^ «dno i aMo aoflkiats Inioria autom n^g^^mitiir ab Analj:stia, 
qiMO nolto rant goiiffalioeia theeraiiata iii, qnao vi^go de aa^na ae diSennliit circiair» 



S e c t i o IV. ' 

Theoreniata de etngnkri ^dam aeriemm infiRjieni» twaaBwmaihw. ' 

foopoitta aeelejnlbita 8^ cniiH tnnnltnii §enenilia x*n «tt 
P (P*0 (P-»a) » .(l>.4«-^t) . (•«■t- e, a, . + a,.^ x"«) y« 

1 . 2 . 3 . . X * + «,) (X + ff.) . . + n„) ' 

Irarr^formalis siiig>ilis eius terminis per meUiodiim frnftiomim .^implicium, n aciiM 
cimur, quanun tei'mim geaeraie^, reiectis factoribu5 coiulatilibuB, sunt 



«9 T. Ikfad^ lia e& iMailiil V XOL. ]& tew 81 fif. 41* 
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P Cp + i) C9 + 2) . . (p 4- X — 1) ^ y« . 

1 . 3 . 3 • . X ' X + ' 

P (P * i') (P + 1 ) . . (p + x — ii ^ y 

1 . '2 . 3 . . X X + a, ♦ 

P (P -HMP + 2) . . (p + X — 1) 



1.2*3. .X x<i>«s* 



P (P4- 1) (P + 2) . . (p + x^l) ^ ; • 

i.2.3..x x + «« 

Jain erit seriea, cuius tormiuus gcncralis cst 

■ p (p + 1) (p + 2) ■ . (p t X — 1) . y 

i • 2 .'3 . . X ^ X + « ' ' 

looo X poiiti» oaiidbfu iiamerU integru ind« a 0 na^ae ad oo: 

i- + P-^ + P Cp + 1) . _r_ p (p + 1) (p + 2) ._y!_.^ 

' «^a+l^ 1.2 r+2* 1.2.3 a+3^ 



+ I, X > X* + . . 4. a^.jx""*» fx, 
Cx + ««) Cx + «,) (x i. aO * • (X 4- «lO a 

Inlegrale / fuutuiii obliueri polest, si aut a, aul p, aut a — p numcnu 

^ -J <i-y)' 

grit Integir. Hinc cUam serici S snmmn Bnita assignari poloati llU ant pi ■Ot ont *«<»p 
npmisntt erit integerf looo a aiDgulis positis clcnienUs 

, *« » *t » **»».• • > 
- Ubi quantilAtlini , 

dlqnoC Mqmhi «drtimt, mMhodo fraclionom limpliciam liuiiisniodi Miiee' «rainnsj 

li + p y * p Cp •«• 1) . __yL_ X p(p-h)Cp + 2) . ^ 

a- (a + 1>- * 1.2 (a + 2)» ^ 1.2.3 (a + 3)- ^ ' 
«oittmiodi seitwinn •ammim, non tolgo annotari solet, stalim e sertei 

1 4. P y 4. P Cp + 1) . y' . p (P + 1) Cp + 2) , 
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( J>ni — 1 Jm g » 

4«diwi pone. Bio enim posita = s, fit ilk ^ — " (m-»lj da°*-* ' ^*** '^* *• 
no« nihii morabitiu: casus. 

Amttiler in Ubris, qui dt «hiiieiitli cakoli integrali^ aguut, anaotiii non idil, es^ 
.infento inbigrali ' 

+ bx) Jx 
»/ c -i- ex ■!> Ix* ' • • 
•tadm Mqid . . 

/ > (e^.b«)dx _ (— J— t /» V+bx)dx 
(c + cx + fx*)»» =^ 1.2. . (m— 1) iic«-»y 0 4. ex 4 ' 
quae lalius eliam palet metlioJus. 

'23. 

Proposita serie S =: 

« -+".',4-1) + -t- , (,,^2) («+3) » ( +1) (•+2) c*+as) (*+4) ^***^ 

omaes eius termioi iu li-actioncs dmpliccs rcsolrantar} ila ul sil: 

1 ■ 1 - ■ ' ' 

« («+ 0) «c . xfc — t) 

ai» + l)(A + 2) «.l.ii {.+ I]ir + («4-:^Ji.2 

««C+cX^+ ^ + DC^+^^+^) x'c(c + l ){c + 2) i^' (■—11 c (c+1) X* (e-2) (c- 1) e K«(ts3)f«Ka}(c-tt 
»(» + !) (» + 2) {» + 3) — «.1.2.3 («4-1)1.2.1 + (» + 2)1.1.2 ~ (.+3)1 .2.3 

x«(«+«K»-H+lK«+«+2)(«-l-c4 -3) ««c[c+1 Kc+2)(c f3) »\c-l)c<c+l)( c+2) . «\c-2)(c-l)r[c +l) x*tc-3;ic-2)(c-l)c 
•»+»J(*'t-50(«+^(*+^~ •1.2.8.4 (ii+Dl.a.JTT'^" (■+2) 1.2.1.2 — («+3)1.1.2.3 

. »«(c-4) (r-^(c-atc— D • 
■ (*+4)l.».».4 

etc. etc. 

Uic omnes sories Tarlicales contincre factorcm viJemiis 

fno ooUmMi fit 8 s ^ 

r± x(c — 1) x'.Cc — 1) (c — 2) (c — 1) C' -2) (c— a) . _1 

La « + 1 * Ca + 2) 1 . 2 (a + 3) 1 . 2. a * (1— x)« 

^(r=W/^"'^*-^*"-'**- 

Smnmam S igitur riJemus finitam' iM%niii posM» .iiUmtaaiDteaoift4>e imMnit ia- 
Ufiv «rit, Tom «nim intagrale 

/x*-»(l — x)«-»dx 
finitom exiiiberi potest. . • ' " 
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FmUo C s: OO, X s ^ s fiA 

(a + c) (a + c + 1) (a + c + 2) . . (tt + e + ai) ss C"+«j , 
(0 — 1) (c — 2) (c - 3) (c — m) ss cP; 

Mlwtaalfa fit 8 85 . ' 

a * a(tt + l) »C"+i)(*-»-2) •(«+!) Ca + 2) (a+*) 

a + 1 1.2(tt + 2) 1.2.B(« + 3} * 

qmm iMmfoniialioiMni «Uttm dBndm Tia d«dho«ra Uoiil; 

24. * • 

Dedimus Sect. III. $. 4. formidsm 

(X— «,)(x--«,) . ..(X— «„) 1 .2.3.. (n— 1)11"-«'' 
poaito o, =: p, = p >- Jit «(, j8 p.«— 2l>i . . , ae p — (n — I) h. PoiMtur x — «t, 
s' «, *h s — 1 , tmde 

«(=6+1, «, =a + 2, a,=a + 3, .., Oa = ft + n — 1. 
IBs mbiHlMlit «miM Ipco n poailo n + 1 e ftnnuh appodta TU«miifl| ««iM 

- a » a+1 ' a+2 ' a + 3 ' 

- . M ^ (— 1)" t.2.3..n ' • 

emo ii««» diSwmitiMB ^jb ^ — ^ «^«+1) Ca + 2> . . tai-n); »» «««•i 

nl * qmnic tarmiiio ^ai iMOfailart detrahatnr; dre dUGMeiilifai ita «milii, ut qaivit t«r- 



J. 1 . 2 . 3 . • n 

^ « a (ft + 1) (tt + 2) - . C« + n) ' 

_£i , 

1 .2.a..n ~ tt(a + l) (ft + 2;..C« + «) 
Bk Iwc «eqpiftUoae 

a(S« + D C« + 20 . . (« + n) "* t . 2 . S . . n 



M. faMd. tm Mmig$t lnfa. Ift. I. «y. flL |. ilS 
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1.2.3..P 2 . 3 . 4 . ■ (p -f 1) y 3 . 4 . 5 . . Cp •» 2) y' 

B (a + 1) . . (a + « (« + 1) . . (a + p + 1). * a (a + i; . . (a + p + 2) * 

r 1.2.3..P 1.2.3..p.y 1.2.3. p.y* n r . 

~ U(a + l)v(« + p) (a+1) (a+2) . . (a+p+i) * (a+2) (a+3) . . (a+p+2)J * 
afs divbioiM £m!Ii pflr laGAoraii cmbuiqimiii 

1 . 2 . 3 . . p 
a (a + 1) . . (« + p) ' 

imi + i.i •(•+rH) (hTw * . 4.4. i 't«+iH-i)(«+P+-'THh??35+ 

r « — a • . 1 ■ («+1) . 1 • («+1) (1+2) 

L * TTr '(^p+l)(HT+9 -TTTTT •Wt+iXHWftWW+H*' 

25. 

Al mullo geueralius tratufomiatiouis gcnus hac metiiodo iaTaain ficM» 

y + cx'^ + CC + 1) «^Cc + D (c+2) 

-jl^ax+cx + + 1.2.8 + «<• t 

P »-0.. ^ [ . . ^ . cx . 5^^?^- fy->.-* ..] 4«-; 

imde podto 8 ss 

1 + P + ^ cx + (P+D (P + 2) . o(o + <> X* + «le. . 

fit 8 a ' ^ jii J 

P(P— 1) ..<t— n+1) ^''■''dx" ' ■ • 

lu «s nolilioiio aoiln Sflct. L & iodicfltA. «H . 



•^*^ a (a + 1) (« + 2) . . (a + n) " 1 . 2 . 3 . . n j 
1 . 2 . 3 . . (n + p) 1 _ (n + 1) (o + 2) . . (n + p) . j 

1.2.3..n ' a(« + D (« + aD..Cft+n + p}^«(>+l}(«+9!><.C«+n + p) ' 



BniiM diflorflinfltis opfl aniiifltiur p** d M fewn H a flvifli 8 = 

T a (a + 1) + a (a + 1) (« + 2) * a (a + 1) (a + 2) (a + 3) + ***• = 

/1 y . y* * y* 

V.T~ r+I + 1.2C« + 2Q *" l'.3.3(fl + ^ *fl«^^flr, 

j fl . ■ • < 

Nipflctil fllflinfliitf a haUto. flt ^S s 
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lun «t 



nnde «Uun 



Cl—x— h)ej h» (1— *)•-» _ h .° 



Ex; a«quation« «nleAi 

|-F(nh)]^„ « j-Fch)]^,, 
ipu demomtratioiic non eget, scquitur 

^ ^ h - (1— X)* ( (l-*h)e ) li« • 

i (i— Ky» J h» ' 



nnda tondflm coQi^mos 

r (x + hy -1 _ 1 m+x (1— h))p i 

L(l— -v— li)d h» ~ (1— x)*^ L (1— h)° J h» ' 

qaod theoiema, sicuti methodum, qua eo pcrrentom est, attentione Anaiystanun dignum 
pnto. Eo «nim darissinuio seiiti Iiypergeomolncu inrignia tnmitbnnatio attiUir. 

Contemplemur eoim expresdottom, ad quam J«^fiiihnn>| • 

■ r (h + x (1-1.) )n 

ErolAtft «zprenioaA . { 

(b^-x (l -h))P . \ 

ttap» ntoetft Ib, ^ iennliinm h> coaUiMn non potnmt, tenninia, po^gne p»-a>TCs«« 

nanciscimur 

P(P-I) 
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node 

Hinc tit v5= — ; — — - - _ d" ^ 

P(P— 1) • • (P— » + 1) dx" (1— x)c 

* p(p— l) . .(p— u+l) X»-* * Ul— X— h)'J h« 

- i'^.3'.n f r(h.|.x(t— li))n 

~ p(p-l)..(|p-n + l)x»— *a=x?^ L (i_h)« Jh-" 

ri - Bl=2 . i±i X .1. (P-'0 Cp-"-0 . O-l-Dft-HO ,t . <^ . 

L* n + 1 1 * * („ + 1) (,, + 2) 1.2 * J (1— x>« + » 

II1UU8 theorematis cosus spccixJcs tantum sunt, c^uos haclenns ti-«ctaTixnas. 

DeiKt hanc tranifoiniiKlIoDeni ptkan» SL Eulor in oopiiiuDtalioae Iiucr^pte; 
Spedmen tnmsformatioms tiagiil4uis tmiemmf 

qnae legitur in Nor. Act. Academ. Pctrop. tom. XII. pag. 58 — 70. Quanr commontatlo* 
nam elsi aulor iam anno 1778 coiiTentui exhibuisset, tamen in tomo XII. demum NoTorum 
Actorum legitur, qui anno ISOl lucem Tidit. Iliiic factum est, ul III. Pfafl* iii Disquisitio- 
nibus Analyticisj quae atmo 1797 j>rodieruut, primus exmi ozlabidaM aibi Ticus «iU *) I:Ia> 
ram «iiiia idtiHNi Aaqnifitio cnt d« inteig^alione «e^tionis diSinwitloTdifferailiaBts 

X* (aH.baE«>)d*7 + x (e4>«x*)dy4x + (f +gx") jdx* s Xdx', 
a cuius integralionc serioi nostrao S suimnatio pcndet. In qua integrationo occupati «t 
Kulcr el Pfaif, candoni fero Tiam secuti, ad hanr no^^tram scrici S perrenerunt Irai-fifornia- 
tioQem. Mox fusius doiiac tiansformalione «{giLili. J'fall iii doctissima comtneutatione iiiscripla; 
OhMmtidnea «Balytidie ad ti. Enbri Jbatitulioim Galcnli InlC|gEBlIa 
VoL IV. Suppiem. IL et IV., 
^pffi Acadentbe Fatropol. ab autore trtfdita a. 1797, in torao XI. tegitm' NoToriun Aclo- 
rum (Hisloire pag. 37, Supplement) , qui auno 1798 prodiif. Naraqnc in illo Vol. IV. Cal- 
culi Integi'aiis (pag. 24if) tum recens edito haec traoafomiatio appo«ila tara^oam lotnma 
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ncc addila demonstrnHone lepebnfar. T^^nde in O!)sorvalionihi!s Ifiiiflnfis IH. Pfnff occusioncm 
cepif, hanc rctraclrmdi transloriwalionem va- iaMiiic (.iiis (Jntiioiisti alioiMjs ad^^trucndi, irirenio- 
su, ut iUe fiolebat. Ncc uostra iortasse Ucmouslralio Aoaly&tis dispiicebit} <^uae aeijualioae 

Lri — X — h)0 h" ~ (1— x)e + " Cl — h)'= J li" ' 
cuius utraqac pars cruiuta, altera seiiem altera eiua - traaiformalam jpraebet, Haec ipMi 
Tero aequatio atatim prodibat e llieoremate: 

[f (uh)] ^^, = «»£f (h)j ^ . 

Haiic mclhoduni pcntii'! co/^noveril lotius patere, immo nd series liv-pergeomelricaa omiiium 
•ordinutii exleudi posxc. Cetenini, qui po.= t 11!. Ffali hanc atligerit Iransformationem, nsillU 
oem. sdo praeter liL Gauss, cuius ea da l o commeutatto in oiniuum marubos est. 
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